Olimpiada de matematica, etapa locala, Caras-Severin, 13.02.2010

Barem corectare si notare :Clasa a XIl a

(7p) | 1. problema cunoscuta ( manual, bacalaureat 1995, ...)
punctajul propus : parte stabila ( 2p), verificare axiome ( 3p), izomorfism (2p).
(3p) 2. a) derivata nu se anuleaza, deci pastreazd semn constant pe multimea numerelor
reale.
f'(x)
1 b) —————=1vxeR
(1p) JF2 ) +4
exista deci ae R pentru care In(f(x)++/ f?(x)+4)=x+a,VxeR;
(1M | Deducem: f (X) ++/ F2(X) +4 =€ si apoi
1
( p) .I: (X) :%eX‘Fa _ Zefxfa
(1p) Folosim acum conditia initiala si finalizam.
3. Presupunem cd e G\ H si luim x € H ,asadar
(3p) x-e€ G\H = xeG \H ,contradictie.Asadar ec H ;
(2p) fieacum x e H si,daci X 1 G\ H ,obtinem x-x 1eG\H ,adici
e e G\ H ,contradictie,deci x1eH ,VxeH.
Pentru x,y € H ,presupunand cd xy e G\ H ,avem
(2p) xleH= x‘l(xy) €eG\H = yeG\H ,contradictie.Deci,H este subgrup.
2
(2p) 4. a) clasa a IX a ( bacalaureat) f (%j eQ,f (%) eR\Q
b) folosim sin x-cos3x = %(sin 4x—sin2x) siajungem la
(3p)
F(x) = Cos2X  Cos4x .c.
4 8
(2M) | F(0)eQ=CeQ= F(%je@

Nota : nu se acorda puncte din oficiu.
Orice solutie corectd, completd, diferitd de cea propusa in barem, se puncteaza corespunzator




